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Clasa a X-a

Barem de corectare si notare
Subiectul 1

Se observicd a4, @y, a3 >0 §i A, Ap) dpp) = 4G G5 = 1 pentru oricare bijectie f : {1,2,3}—) {1,2,3}...2p
Avem (le(l) + 2af(2) + 361f(3))' (3af(1) =+ 2(,1/(2) + af(s)) =

(af(l) + af(2) + af(z) + af(3) -+ af(3) + af(3))' (af(l) + af(l) + af(l) + af(z) + af(z) + af(3))2 ...................................... 2p
> .a* —1366 +
_6§/;f 0 9e 6\[ 70 f(z) 16) b (a1a2a3) 36'Finalizarea ..................................................... 3p
Subiectul 2
3) Inegalitateamediilor: zabbs\/%’va,be(o’w) ........................................................................................... lp
a+
2ab _ 1 26 1 1
Cum ge(0,1)=log, —=—(1+log, b 14108 2 — 4 =108 B> e 1
(0.1) = log, —2 (1 +log, b) B~ 72515 08 p
2b 1 1 2b 1
lo >——+—log b= lo >—(log b—1),Yae(0,1),bE(0,00). «rrrerrrremmmiasurmeisisisnsmsniscnsasesens 1
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b) Daca x e (0, 1) , folosind inegalitatea de la punctul a), obtinem relatiile:
log, ——— 2x+ _10g1 Ax =log, x 1 T T I Ip
4x 2x+1 §x+l 2 2
A
~log, 2x+1=10gx 2 =log, 2 - (10&__1) (2). crrrrereerereees s 1p
2 2x+1 12 2
x+5

Sumaénd (1) si (2): 0> %(10& x+log, %_ 2] > 1(2 -2)=0=>x= % e(0,1) realizeazd egalitatea in fiecare inegalitate
din lantul de inegalitati fOlOSIt ANEIIOL. ..vvuevuusiirinissississ st 1p

<1=>log, oy

Daci x € (1,), atunci: x>1:>x>%:>2x+1<4x:>2er1 <0 3).

X

2x+1 3

De asemenea, avem: x>1=2x+1>3=> >E>1zlogx x+1 >0 (4).

1
Din (3) si (4) rezulti ca nu existd solutii x € (1, oo) sideci x = —2- este singura solutie a ecuatiei date.1p

Subiectul 3
znzzl-q”_l,(V)nzl. ................................................................................................................................................ 1p
z
Fie z,, si z, astfel incat —*€ R. Deaici deducem ¢ "7 ER . oo 1p
ZP
z,|=|z,|. De aici avem lzlqs"l‘ = 'zlq"1 B N 17 ) DR — 1p
Deci |g" 7| =1 sicum ¢"” € R avem ci §" 7 = 1. oo s 1p
Asadar existd k € N* astfel incat ¢ =1 (de exemplu k = 2-|m— pl ) TSP 2p
Zpsk = zq""" = zq"'q" = 24" =z,, Yn21 deci multimea {zn ne N*} eSte TNt ....cocveurrrenrererrieeresesesesncnias Ip
Subiectul 4
Din relatia din enunt si tindnd cont de faptul ca a, b, ¢ sunt distincte, rezulti ci a +b, b+c, ¢ + a sunt distincte si
LEIIULE. e seeseseeeaseseaseasssssaneassassens s s R s eSS R R AR E RS 2p
Atunci (a+b] (Mb)} _,,deunde a+b=g(b+c)=¢'(c+a),unde £ C\R si L2l D 2p
b+c c+a

Adunand membru cu membru relatiile a+b= s(b + c), b+c=glc+a), c+a=ela+b),se obtinecd a+b+c=0....2p
De aici c=—a-b, a=-b-c,b=—-c—a,de unde prin ridicare la cub rezultd CONCINZIA. ... .comsmrmmmmmsmsmasssesovaenons Ip



